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1.分类讨论思想  

当数学问题不宜统一方法处理时，我们常常根据研究对象性质的差异，按照

一定的分类方法或标准，将问题分为全而不重，广而不漏的若干类，然后逐类分

别讨论，再把结论汇总，得出问题的答案的思想。这就是主要考查了分类讨论的

数学思想方法。  

一：【要点梳理】 

1.数学问题比较复杂时，有时可以将其分割成若干个小问题或一系列步骤，从而通过问

题的局部突破来实现整体解决，正确应用分类思想，是完整接替的基础。而在学业考试中，

分类讨论思想也贯穿其中，命题者经常利用分类讨论题来加大试卷的区分度，很多压轴题也

都设计分类讨论。由此可见分类思想的重要性，在数学中，我们常常需要根据研究队形性质

的差异，分个中不同情况予以观察，这种分类思考的方法是一种重要的数学思想方法的解题

策略，掌握分类的方法，领会其实质，对于加深基础知识的理解，提高分级问题、解决问题

的能力都是十分重要的。 

  2.分类讨论设计全部初中数学的知识点，其关键是要弄清楚引起分类的原因，明确分类讨

论的对象和标准，应该按可能出现的情况做出既不重复，又不遗漏，分门别类加以讨论求解，

再将不同结论综合归纳，得出正确答案。 

3.热点内容 

  (1).实数的分类。 

(2).绝对值、算术根  
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(3).各类函数的自变量取值范围 
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(5).点与直线的位置关系、直线与圆的位置关系、圆与直线的位置关系。 

(6).三角形的分类、四边形的分类 

二：【例题与练习】 

 

1.在平面直角坐标系内，已知点 A（2，1），O 为坐标原点。 

请你在坐标上确定点 P，使得三角形 AOP 成为等腰三角性， 
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在给出坐标西中把所有这样的点 P都找出来，画上实心点， 

并在旁边标上 P1，P2，P3…… 

（有 k 个就表到 P1，P2，Pk,不必写出画法 0）. 

 

2.由于使用农药的原因，蔬菜都回残留一部分农药，对身体健康不利，用水清晰一堆青菜

上残留的农药，对于水清晰一次的效果如下规定：用一桶水可洗掉青菜上残留农药的
1

2
，

用水越多洗掉的农药越多，但总还有农药残留在青菜上，设用 x 桶水清洗青菜后，青菜

上残留的农药量比本次清晰的残留的农药比为 y， 

（1）试解释 x=0，y=1 的实际意义 

（2）设当 x 取 x1,x2使对应的 y 值分别为 y1,y2,如果 x1＞x2＞1，试比较 y1，y2，
1

2
的关系

（直接写结论） 

（3）设
1

21 x
y


 ，现有 a(a＞0)桶水，可以清洗一次。也可以把水平均分 2 份后清洗两

次，试问哪种方；案上残留的农药比较少？说明理由. 

3.田忌赛马是一个为人熟知的故事，传说战国时期，齐王与田忌个有等级为上、中、下的

三匹马，同等级的马中，齐王的马比田忌的马强，有一天，齐王要与田忌塞马，双方约

定：比赛三局，每局各出一匹马，每匹马赛一次，赢得两局者为胜，看样子田忌似乎没

有什么胜的希望，但是田忌的谋士了解到主人的上、中等马分别比齐王的中、下等马要

强………… 

（1）如果齐王将马按上、中、下的顺序出阵比赛，那么田忌的马如何出阵，田忌才能取

胜？ 

（2）如果齐王将马按上、中、下的顺序出阵，而田忌的马随即出阵比赛，田忌获胜的概

率是多少？（要求写双方对阵的所有情况） 

4.填空： 

（1）要把一张值为 10 元的人民币换成零钱，现有足够的面值 2 元、1 元的人民币，那么

有＿＿＿＿种换法。 

（2）已知（2005-x）
2
=1，则 x=＿＿＿＿ 

（3）若
a b b c a c

k
c a b

  
   ，则直线 y=kx+k 的图像必经过第＿＿＿象限。 

（4）一次函数 y=kx+b 的自变量取值范围是-3 小于等于 x 小于等于 6，相应函数值的取值
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范围是-5 小于等于 y 小于等于 2。则这个一次函数的解析式为＿＿＿＿ 

5.选择： 

（1）若 x2+4(m-2)x+16 是完全平方式，则 m 等于（  ） 

A.6     B. 4        C. 0     D. 4 或 0 

（2）若圆 O 所在平面内的一点 P 到圆 O 上的点的最大距离为 a,最小距离为 b(a＞b)，则

此圆的半径为（   ） 

     A.
2

a b
；  B.

2

a b
；    C.

2 2

a b a b 
或 ；    D.a b a b 或  

（3）已知圆 O 的直径 AB=10cm。CD 为圆 O 的弦，且点 C，D 到 AB 的距离分别为 3cm 和 4cm,

则满足上述条件的 CD 共有（   ） 

C

A

B

P

A.8 条    B.12 条    C.16 条    D.以上都不对 

6.如图，已知等边三角形 ABC 所在平面上有点 P，使△PAB， 

△PBC，△三角形 PAC 都是等腰三角形，问具有这样性质的 

点 P 有多少个？请你画画 

 

7.一个不透明的袋子中装有三个完全相同的小球，分别标出 3，4，5 从袋子中随即取出一

个小球，用小球上的数字作为十位上的数字，然后放回；在取出一个小球用一个小球上

的数字作为数位上的数字，这样组成一个两位数，试问：按这样方法能组成哪些两位数？

十位数上的数字比个为上的数字合为 9 的概率是多少？用列表发或画数状图加以说明。 

8.依法纳税是每个公民应尽的义务，从 2006 年 1 月 1 日起，个所得税的起征点从 800 元

提到 1600 元。                  月工资个人所得税税率表(与修改前一样): 

 

(1)某同学父亲 2006 年 10 月工资是   

3000 元（未纳税），问他要纳税多  

全月应纳税所得额 税率(%) 

不超过 500 元的部分 5 

超过 500 元至 2000 元的部分 10 

超过 2000 元至 5000 元的部分 15 

…… …… 

少？ 

(2)某人 2006 年 8 月纳税 150.1 元，

那么此人本月的工资（未纳税）是

多少元？此所得税法修改前少纳

税多少元？ 

(3)已知某人 2006 年 9 月激纳个人所得税 a（0＜a＜200）元,求此人本月工资（未纳税）

是多少元？ 
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9.已知：如图所示，直线 切⊙O 于点 C，AD 为⊙O 的任意一条直径， l

点 B 在直线 l 上，且∠BAC=∠CA D(A D 与 AB 不在一条直线上)，试 

判断四边形 ABCO 为怎样的特殊四边形？ 

 

 

 

 

 

 

10. (1)抛物线 经过点 A (1，0)． 22y x bx  

①求 b 的值； 

②设 P 为此抛物线的顶点，B（a，0）（a≠1）为抛物线上的一点，Q 是坐标平面内

的点．如果以 A、B、P、Q 为顶点的四边形为平行四边形，试求线段 PQ 的长． 

 (2)已知矩形的长大于宽的 2 倍，周长为 12，从它的一个顶点，作一条射线，将矩形分

成一个三角形和一个梯形，且这条射线与矩形一边所成的角的正切值等于
1

2
，设梯形的面

积为 S，梯形中较短的底的长为 x，试写出梯形面积 S 关于 x 的函数关系式，并指出自变量

x 的取值范围．  

 

 

 


